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TEMA 1: La recta         ÁREA: Geometría Analítica
1. SABERES PREVIOS DEL ESTUDIANTE.

En geometría analítica, la ecuación de la recta es una expresión matemática que describe la relación lineal entre las coordenadas de los puntos que pertenecen a una línea recta en el plano cartesiano. La forma general de la ecuación de la recta es y = mx + b, donde "m" representa la pendiente de la recta y "b" es la ordenada al origen.

Para indagar los saberes previos del tema conteste las siguientes preguntas:

¿Podrías proporcionar una definición básica de la ecuación de la recta en geometría analítica y mencionar al menos un parámetro clave en esta ecuación y su significado geométrico?

2. OBJETIVOS Y METAS DE APRENDIZAJE. 
· Aplica la ecuación de la recta para resolver problemas comerciales. 
3. INDICADORES DE LOGROS:

· Determina con exactitud la pendiente de una recta.
· Establece las diferentes formas de la ecuación de la recta.
· Determina con exactitud los valores de las variables que definen la ecuación.
· Representa con exactitud en el plano cartesiano la ecuación de la recta. 

4. APRENDIZAJES O DERECHOS FUNDAMENTALES.

· El plano cartesiano: 
El plano cartesiano o sistema de ejes coordenados está formado por dos rectas numéricas, una horizontal y otra vertical llamadas ejes.
El eje horizontal (eje 𝒙) se denomina eje de las abscisas y el eje vertical (eje 𝒚) se denomina eje de las ordenadas. Sobre este sistema se pueden ubicar todos los pares ordenados de la forma (𝑎, 𝑏), como lo muestra la imagen. 
En el punto P (𝑎, 𝑏) los elementos 𝑎, 𝑏 se llaman coordenadas del punto 𝑃.
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· Distancia entre dos puntos: 

Supongamos que 𝑃1 (𝑥1, 𝑦1 ) y 𝑃2 (𝑥2 ,𝑦2 ) Son dos puntos del plano tal como se observa en la figura: 
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La distancia entre 𝑃1 y 𝑃2 se puede determinar mediante el teorema de Pitágoras, de la siguiente manera: (𝑃1𝑃2̅̅̅̅̅̅)2=(𝑥2−𝑥1)2+(𝑦2−𝑦1)2 
Así la distancia de 𝑃1 a 𝑃2 es: 𝑑=√(𝑥2−𝑥1)2+(𝑦2−𝑦1)2 

Ejemplo 1: la distancia entre los puntos 𝐴(5,8) y 𝐵 (3,−4)
 
𝐴𝐵̅̅̅̅=√(3−5)2+(−4−8)2 
𝐴𝐵̅̅̅̅=√(−2)2+(−12)2 
𝐴𝐵̅̅̅̅=√4+144 
𝐴𝐵̅̅̅̅=√148

· La recta: 
Una recta es el conjunto de todos los puntos del plano, donde las coordenadas de cada punto satisfacen una ecuación de primer grado. Es decir, la recta se expresa por medio de una ecuación de primer grado con dos variables 𝒙 y 𝒚. 
Recíprocamente, la representación gráfica del lugar geométrico cuya ecuación sea de primer grado en dos variables es una recta. 
Para la recta 𝑦=𝑥 las coordenadas de todos los puntos, como (4,4); (1,1); (−2,−2), satisfacen la ecuación
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· Pendiente de una recta:
Para el estudio de la pendiente de una recta, es importante tener una idea de su significado en nuestro entorno. Observa las siguientes imágenes 
En la figura se muestran situaciones donde la pendiente es importante para determinar el declive de una rampa, un techo, o la inclinación (rasante) de una carretera, así como también se utiliza en el diseño de juegos infantiles o equipos industriales:
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La pendiente de una recta es la relación de desplazamiento horizontal a desplazamiento vertical. Si una recta está en un plano coordenado, entonces el desplazamiento horizontal es el cambio en la coordenada 𝒙 y el desplazamiento vertical es el cambio correspondiente en la coordenada 𝒚 entre dos puntos cualesquiera de la recta.
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La pendiente de una línea recta es el grado de inclinación de la recta respecto al 𝑒𝑗𝑒 𝑥 del plano cartesiano.

Así la pendiente m de una recta que no es vertical y que pasa por los puntos 𝐴(𝑥1,𝑦1) y 𝐵(𝑥2,𝑦2) es: 
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𝑚=𝑑𝑒𝑠𝑝𝑙𝑎𝑧𝑎𝑚𝑖𝑒𝑛𝑡𝑜 𝑣𝑒𝑟𝑡𝑖𝑐𝑎𝑙 𝑑𝑒𝑠𝑝𝑙𝑎𝑧𝑎𝑚𝑖𝑒𝑛𝑡𝑜 ℎ𝑜𝑟𝑖𝑧𝑜𝑛𝑡𝑎𝑙 
𝑚=𝑦2−𝑦1/𝑥2−𝑥1 
𝑚=𝑦2−𝑦1/𝑥2−𝑥1 

· Observaciones: 
La pendiente es positiva cuando la recta esta inclinada hacia la derecha. 
La pendiente es cero cuando la recta es horizontal. 
La pendiente es negativa cuando la recta esta inclinada hacia la izquierda.

Conforme el valor absoluto de la pendiente es mayor, la recta está más inclinada. Una recta vertical no tiene pendiente. 

Ejemplo: 
Encuentre la pendiente de la recta que pasa por los puntos indicados. 
𝐴 (2,7) 𝑦 𝐵 (−5,−7) 2. 𝐷 (6,−10), 𝑦 𝐸 (6,4) 3. 𝐹 (5,4) 𝑦 𝐺 (−3,4)

Solución:
𝑨 (𝟐,𝟕) 𝒚 𝑩 (−𝟓,−𝟕)
𝒎=𝒚𝟐−𝒚𝟏/𝒙𝟐−𝒙𝟏=−𝟕−𝟕/−𝟓−𝟐=−𝟏𝟒/−𝟕=𝟐
𝒎 positiva la recta se inclina hacia la derecha.

𝑫 (𝟔,−𝟏𝟎), 𝒚 𝑬 (𝟔,𝟒)
𝑚=𝑦2−𝑦1/𝑥2−𝑥1=4−(−10) /6−6=14/0=∞
Recta vertical, 𝑚 no está definida.

𝑭 (𝟓,𝟒) 𝒚 𝑮 (−𝟑,𝟒)
𝑚=𝑦2−𝑦1/𝑥2−𝑥1=4−4/−3−5=0/−8=0
Recta horizontal 𝑚=0

Dada la gráfica de una recta en el plano cartesiano podemos determinar su pendiente. 
Observemos la siguiente gráfica. 

La recta representada tiene pendiente 2, pues el desplazamiento vertical desde el punto (4,3) a (3,1) es 2 y el horizontal es 1. 𝑚=2/1 

Del punto (2,1) a (0,-5) es -6 vertical y -2 horizontal, por tanto, la pendiente será:
𝑚=-6/-2=3 

Como la intersección con el eje y es -5 entonces la ecuación de esta recta es 𝑦=2𝑥−5

Veamos la siguiente gráfica:
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Observemos que esta recta tiene pendiente igual a 4. Pues el desplazamiento vertical es 4 y el horizontal es 1. 𝑚= 4/1=4

· FORMAS DE LA ECUACIÓN DE LA RECTA

· Ecuación pendiente – ordenada en el origen 
Se llama ordenada en el origen de una recta a la ordenada del punto de intersección de la recta con el eje de las 𝑦. A la ordenada en el origen se le suele representar por la letra 𝑏. La ecuación de la recta que tiene una pendiente m y cuya ordenada en el origen es 𝑏 (0,𝑏) es 𝒚 =𝒎𝒙 + 𝒃 

Ejemplo: 
a. Calcular la ecuación de la recta con pendiente 3 y ordenada en el origen igual a −2 
b. Calcular la ecuación de la recta con pendiente 2 y ordenada en el origen igual a 5 
c. Encontrar la pendiente y la ordenada en el origen de la recta 3𝑦−2𝑥=1 

Solución: 
a. Como 𝑚=3 y 𝑏= −2, de acuerdo con la ecuación de una recta dadas la pendiente y la ordenada en el origen tenemos: 

𝑦=3𝑥−2 

b. Como 𝑚=2 𝑦 𝑏=5 reemplazamos en la ecuación y tenemos 

𝑦=2𝑥+5 

c. Escribimos la ecuación de la forma 𝑦=𝑚𝑥+𝑏 

3𝑦−2𝑥=1
3y=2x+1
𝑦=2/3𝑥+1/3 

La pendiente es 𝑚=2/3 y la ordenada 𝑏=1/3 

· Ecuación de la forma punto – pendiente 

La ecuación de la recta 𝑙 con pendiente m y que pasa por el punto 𝑃1(𝑥1,𝑦1). Se escribe en la forma: 𝒚−𝒚𝟏=𝒎(𝒙−𝒙𝟏)
 
Ejemplo: 
a. Determina la ecuación de la recta que pasa por el punto 𝐴(2,−5) y tiene pendiente −4. 
b. Encontrar la ecuación de la recta que pasa por el punto 𝐵(2,7) y cuya pendiente es 3/5 

Solución a: 
Como 𝑥 = 2 , 𝑦 = −5 y el valor de la pendiente es 𝑚=−4

Reemplazamos la fórmula de ecuación de la recta 

𝑦−𝑦1=𝑚(𝑥−𝑥1) Y se tiene 

𝑦−(−5)=−4(𝑥−2), aplicando la propiedad distributiva tenemos: 
𝑦+5=−4𝑥+8,
 
Para obtener la ecuación general igualamos a cero y reducimos los términos semejantes. 

𝑦+4𝑥-3=0

Que es la ecuación pedida 

Solucion b: 

Reemplazamos en la ecuacion 𝑦−𝑦1=𝑚(𝑥−𝑥1) 

los valores dados
𝑦−𝑦1=𝑚(𝑥−𝑥1)

𝑦−7=3/5(𝑥−2)
 
5(𝑦−7)=3(𝑥−2)

5𝑦−35=3𝑥−6

𝟓𝒚−𝟑𝒙−𝟐𝟗=𝟎 


· Ecuación de la recta en forma general 

La forma general corresponde a la forma usual en la que se escriben las ecuaciones. 

La ecuación general de la recta se puede escribir de la forma: 𝑨𝒙+𝑩𝒚+𝑪=𝟎 
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En donde A, B y C son constantes arbitrarias con A y b no nulas simultáneamente. 

La gráfica de la ecuación lineal en 𝒙 y 𝒚 es siempre una línea recta. 

· Si C=0, la recta pasa por el origen 

· Si B=0, la recta es vertical, y la pendiente no está definida 

· Si A=0, la recta es horizontal, y tiene pendiente 0. 

De la ecuación general se obtienen las fórmulas para calcular la pendiente y las intersecciones con los ejes. 

Su ordenada en el origen o la intersección con el eje y es 

𝑏=−𝑪/𝑩                (𝐵≠0) 

Su intersección con el eje x es 𝑎=−𝐶/𝐴 

La pendiente de la recta es 𝒎=−𝑨/𝑩                  (B≠0) 

Ejemplo: Dada la ecuación 3𝑥+5𝑦−15=0. Determine la pendiente y las intersecciones con los ejes de la recta. 

Según la ecuación dada 𝐴=3, 𝐵=5, 𝐶=−15

𝑚=−𝐴/𝐵=−3/5=−3/5 

La ordenada en el origen es 

𝑏=−𝐶/𝐵=−(−15)/5=15/5=3              (0,3) 

La abscisa al origen es

𝑎=−𝐶/𝐴=−(−15/)3=15/3=5              (5,0)


· Representación gráfica en el plano cartesiano 

La ecuación de la forma 𝐴𝑥 + 𝐵𝑦+𝐶=0, donde A, B, C ∈ ℝ, representa una ecuación lineal con dos incógnitas, donde las soluciones son pares ordenados de la forma (𝑥,𝑦).

Este par ordenado (𝑥,𝑦) corresponde a un punto del plano cartesiano.
 
Ejemplo: representar la ecuación 3𝑥−𝑦−2=0 

Se debe escoger algunos números que representan a la variable “𝑥”, para obtener el valor de la variable "𝑦” respectivamente así. 
Despejamos y,

−𝑦=−3𝑥+2

𝑦=3𝑥−2 

Para

𝑥=0 𝑦=3(0)−2=−2

𝑥=−1 𝑦=3(−1)−2=−3−2=5

𝑥=1 𝑦=3(1)−2=3−2=1

𝑥=2 𝑦=3(2)−2=6−2=4

	x
	0
	-1
	1
	2

	y
	-2
	5
	1
	4
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· Aplicaciones 

Cuando una recta se utiliza como modelo de la relación entre dos cantidades, la pendiente de la recta es la razón de cambio de una cantidad con respecto a la otra.

 Veamos un ejemplo 

Estela abre una cuenta en el banco nacional con B/. 25,00.
Cada semana ahorra B/. 1,25.

Escribe la ecuación y encuentra la cantidad de dinero ahorrado en 6 semanas. 

Representa la gráfica de esta función.
 
Solución: La función correspondiente será 𝑦=1,25𝑥+25 donde 𝑥 es la variable independiente. 

La tabla de valores:

	x
	y

	0
	25

	1
	26,25

	2
	27,5

	3
	28,75

	4
	30

	5
	31,25

	6
	32,50
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· Funciones lineales de costo 

A las empresas les interesan los costos porque reflejan el dinero que gastan. Esos flujos de dinero suelen destinarse al pago de sueldo, materias primas, suministros, alquiler, calefacción, servicios públicos y otros gastos.
El costo total lo definen en términos de dos componentes: costo total variable y costo total fijo. Ambos deben sumarse para determinar el costo total.
Los costos variables dependen del nivel de producción; es decir, de la cantidad de artículos producidos. Por ejemplo, costo de materiales y de la mano de obra. 
Los costos fijos no dependen del nivel de producción.
Ejemplo de estos tenemos la renta, intereses sobre préstamos y salarios de administración.

𝒄𝒐𝒔𝒕𝒐 𝒕𝒐𝒕𝒂𝒍=𝒄𝒐𝒔𝒕𝒐𝒔 𝒗𝒂𝒓𝒊𝒂𝒃𝒍𝒆𝒔+𝒄𝒐𝒔𝒕𝒐𝒔 𝒇𝒊𝒋𝒐𝒔.
𝒚=𝒎𝒙+𝒃

La grafica de la ecuación es una recta cuya pendiente representa el costo variable por unidad y la ordenada al origen son los costos fijos. 

Ejemplo: 

Una persona que produce y vende tarjetas con material reutilizable, paga por concepto de uso de servicios B/.7,00 y producir cada tarjeta le cuesta B/. 2,00 por concepto de acrílicos y pegamento. 

a. Escribe la función de costo de producir un número 𝑥 de tarjetas. 

b. Determine el costo de producir 3, 8, 10, 20, 30, 40 tarjetas 

c. Represente los datos en el plano cartesiano. 



Solución: 
Costo fijo= 7,00 costo variable = 2 
Ecuación: 𝑦=2𝑥+7,00
	x
	y

	3
	13

	8
	23

	10
	27

	20
	47

	30
	67

	40
	87
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5. LE INVITAMOS A DESARROLLAR LAS SIGUIENTES EXPERIENCIAS DE
APRENDIZAJE.

5.1.   ACTIVIDADES DE INICIO O EXPLORACIÓN

1. Dibuje el plano cartesiano y represente los siguientes puntos: 
𝑨(𝟐,𝟑), 𝑩(−𝟏,−𝟏), 𝑪(𝟓,−𝟏), 𝑫(𝟐,𝟎) 
- Trace los segmentos de 𝑨𝑩̅̅̅̅; 𝑩𝑪̅̅̅̅ ; 𝑨𝑪̅̅̅̅ ; 𝑨𝑫̅̅̅̅ ; 𝑩𝑫̅̅̅̅̅ ; 𝑪𝑫̅̅̅̅ 
- Calcule la distancia entre los puntos A, D, y B, C 
- Determine la pendiente de 𝑨𝑩̅̅̅̅ 𝒚 𝑩𝑪̅̅̅̅
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5.2. ACTIVIDADES DE DESARRROLLO:

ACTIVIDAD #1. 
Calcular la pendiente de la recta en cada una de las gráficas:

1).
[image: ]
2)
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3.
[image: ]

4.
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ACTIVIDAD #2

Encuentre la ecuación de las rectas que cumplen las siguientes condiciones: 

a. Pendiente 𝟐/𝟑, ordenada al origen −1
 
b. Pendiente −3/4, ordenada al origen 2/3 

c. Pendiente 8, ordenada al origen 0 

d. Pasa por el punto 𝐴(3,7), pendiente 3 

e. Pasa por el punto (−2,5), pendiente −4 

f. Pasa por los puntos A (-4, -7), B (2, 5) 

g. Pasa por (3/4,−3), 𝐵(2,−1/3) 




ACTIVIDAD #3 

Determine la pendiente, las intersecciones con los ejes y trace la gráfica. 

1. 3𝑥+2𝑦=18 

2. 6𝑥+7𝑦=42 

3. 4𝑥−9𝑦=−36 

4. 7𝑥−2𝑦=4 

5. 2𝑥+5𝑦=9

6. 5𝑥−3𝑦=6 
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ACTIVIDA #4

· Una compañía especializada ofrece banquetes a grupos de personas al costo de B/. 15,00 por persona, más un cargo extra de B/.100,00. Encuentre la ecuación lineal del costo 𝒚 que fijaría la compañía por x personas. 
· Costos de producción Un pequeño fabricante de electrodomésticos observa que si produce x tostadores en un mes su costo de producción está representado por la ecuación donde y se mide en balboas. 𝑦= 6𝑥+3 000 
a) Trace una gráfica de su ecuación lineal. 
b) ¿Qué representan la pendiente y la ordenada en el origen de la gráfica?

5.3. ACTIVIDADES DE TRANSFERENCIA Y PROPUESTAS (PROYECTO)

A continuación, presentaré un breve caso para ayudarte a desarrollar la comprensión lectora y aplicar la ecuación de la recta:


Caso: Tienda de Electrónicos
Imagina que eres el gerente de una tienda de electrónicos y estás analizando el rendimiento de las ventas de televisores en los últimos meses. Has recopilado datos sobre la cantidad de televisores vendidos y los ingresos generados mensualmente. Ahora, quieres analizar la tendencia de las ventas y prever los ingresos futuros.


Datos:

•	Mes 1: Se vendieron 20 televisores, ingresos = $10,000.

•	Mes 2: Se vendieron 25 televisores, ingresos = $12,500.

•	Mes 3: Se vendieron 18 televisores, ingresos = $9,000.

Preguntas:

1. Análisis Inicial:

•	Describe la situación actual de las ventas de televisores en la tienda.

•	¿Cómo se han comportado las ventas en los últimos meses?

6. Ecuación de la Recta:

•	Utilizando la ecuación de la recta (y = mx + b), asocia "y" con los ingresos y "x" con la cantidad de televisores vendidos.

•	Determina la pendiente "m" y la ordenada al origen "b" de la ecuación.

7. Proyección Futura:

•	Predice los ingresos esperados para el cuarto mes si se venden 30 televisores. Aplica la ecuación de la recta.

8. Interpretación:

•	¿Qué significa la pendiente "m" en el contexto de este problema comercial?

•	¿Cómo interpretarías la ordenada al origen "b"?

9. Recomendaciones:

•	Basándote en tus análisis, ¿qué recomendaciones harías para mejorar las ventas y los ingresos en los próximos meses?


6. EVALUACIÓN ANDRAGÓGICA.

· Utiliza el Diario Reflexivo (textos paralelos sobre el contenido)
                       6.1.   AUTOEVALUACIÓN: (10%) ENTREGABLE
Rúbrica de autoevaluación (Ver anexo #1)

6.2.  COEVALUACIÓN: (10%) ENTREGABLE
Rúbrica de coevaluación (Ver anexo #2)

6.3.  HETEROEVALUACIÓN ENTREGABLES. (80%)

•	Dibuja y representa puntos en el plano. (Práctica sugerida, pág. 14) (5%)

•	Calcula la pendiente de las rectas según las gráficas dadas. (Prácticas sugeridas, pág. 15 y 16) (15%)

•	Representa mediante dibujo en el plano cartesiano la ecuación de la recta dada. (Prácticas sugeridas, pág. 17 y 18) (15%)

• Encuentra la ecuación de la recta. (Práctica sugerida, pág. 18) (5%)

•	Participa y colabora en el estudio de caso de aplicación del proyecto de comprensión lectora y ecuación de la recta basado en una tienda de electrónicos. (Proyecto sugerido, pág. 19 y 20)  (40%)


26

“UTILIZA EL DIARIO REFLEXIVO” 


7-  TEXTOS PARALELOS SOBRE EL CONTENIDO (ideas claves sobre el tema)
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 TEMA 1
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Anexo #1. Rúbrica para autoevaluación de participantes: Esta rúbrica tiene como objetivo autoevaluar el desempeño de los participantes en la construcción de la ecuación de la recta. Está diseñada para jóvenes y adultos y se evalúan diversos criterios de forma individual para obtener una mejor visión de sus fortalezas y debilidades.

Se utiliza una escala de 5 niveles definidos así: Excelente, Sobresaliente, Bueno, Aceptable y Bajo.

	Criterio de Evaluación

	Excelente
	Sobresaliente
	Bueno
	Aceptable
	Bajo

	
Identificación correcta de los coeficientes de la recta. (pendiente y ordenada al origen)
	
Identifico correctamente los coeficientes de la recta y los utilizo de manera precisa en la construcción de la ecuación.
	
Identifico correctamente los coeficientes de la recta, pero puedo cometer algunos errores menores en su uso en la construcción de la ecuación.

	
Identifico de manera adecuada los coeficientes de la recta, pero cometo algunos errores significativos en su uso en la construcción de la ecuación.
	
Muestro cierta dificultad en la identificación de los coeficientes de la recta y cometo errores frecuentes en su uso en la construcción de la ecuación.
	
No logro identificar correctamente los coeficientes de la recta y no los utilizo adecuadamente en la construcción de la ecuación.

	
Utilización correcta de la fórmula de la ecuación de la recta.
	
Utilizo correctamente la fórmula de la ecuación de la recta en todas las etapas de su construcción.
	
Utilizo de manera adecuada la fórmula de la ecuación de la recta, aunque puedo cometer algunos errores menores en su aplicación.

	
Utilizo la fórmula de la ecuación de la recta, pero cometo algunos errores significativos en su aplicación.
	
Muestro cierta dificultad en la utilización de la fórmula de la ecuación de la recta y cometo errores frecuentes en su aplicación.
	
No logro utilizar correctamente la fórmula de la ecuación de la recta.

	
Resolución correcta de problemas que involucran la ecuación de la recta.
	
Resuelvo correctamente todos los problemas que involucran la ecuación de la recta, demostrando un alto nivel de comprensión y habilidad.
	
Resuelvo de manera adecuada la mayoría de los problemas que involucran la ecuación de la recta, aunque puedo cometer algunos errores menores.

	
Resuelvo la mayoría de los problemas que involucran la ecuación de la recta, pero cometo algunos errores significativos.
	
Muestro cierta dificultad en la resolución de problemas que involucran la ecuación de la recta y cometo errores frecuentes.
	
No logro resolver adecuadamente los problemas que involucran la ecuación de la recta.

	
Explicación clara y coherente del proceso para construir la ecuación de la recta.
	
Explico clara y coherentemente el proceso para construir la ecuación de la recta, utilizando un lenguaje preciso y ejemplos explicativos.
	
Explico de manera adecuada el proceso para construir la ecuación de la recta, utilizando un lenguaje claro y ejemplos explicativos.
	
Muestro cierta dificultad en la explicación del proceso para construir la ecuación de la recta, utilizando un lenguaje confuso y ejemplos poco claros.

	
Presento dificultad en la explicación del proceso para construir la ecuación de la recta, con un lenguaje poco preciso y ejemplos poco relevantes.
	
No logro explicar de manera clara y coherente el proceso para construir la ecuación de la recta.






Anexo #2. Rúbrica para coevaluación de participantes: Esta rúbrica tiene como objetivo coevaluar el desempeño de los participantes en la construcción de la ecuación de la recta. Está diseñada para jóvenes y adultos y se evalúan diversos criterios de forma individual para obtener una mejor visión de sus fortalezas y debilidades.
Se utiliza una escala de 5 niveles definidos así: Excelente, Sobresaliente, Bueno, Aceptable y Bajo.
	Criterio de Evaluación

	Excelente
	Sobresaliente
	Bueno
	Aceptable
	Bajo

	
Identificación correcta de los coeficientes de la recta. (pendiente y ordenada al origen)
	
El participante identifica correctamente los coeficientes de la recta y los utiliza de manera precisa en la construcción de la ecuación.
	
El participante identifica correctamente los coeficientes de la recta, pero puede cometer algunos errores menores en su uso en la construcción de la ecuación.

	
El participante identifica de manera adecuada los coeficientes de la recta, pero comete algunos errores significativos en su uso en la construcción de la ecuación.
	
El participante muestra cierta dificultad en la identificación de los coeficientes de la recta y comete errores frecuentes en su uso en la construcción de la ecuación.
	
El participante no logra identificar correctamente los coeficientes de la recta y no los utiliza adecuadamente en la construcción de la ecuación.

	
Utilización correcta de la fórmula de la ecuación de la recta.
	
El participante utiliza correctamente la fórmula de la ecuación de la recta en todas las etapas de su construcción.
	
El participante utiliza de manera adecuada la fórmula de la ecuación de la recta, aunque puede cometer algunos errores menores en su aplicación.

	
El participante utiliza la fórmula de la ecuación de la recta, pero comete algunos errores significativos en su aplicación.
	
El participante muestra cierta dificultad en la utilización de la fórmula de la ecuación de la recta y comete errores frecuentes en su aplicación.
	
El participante no logra utilizar correctamente la fórmula de la ecuación de la recta.

	
Resolución correcta de problemas que involucran la ecuación de la recta.
	
El participante resuelve correctamente todos los problemas que involucran la ecuación de la recta, demostrando un alto nivel de comprensión y habilidad.
	
El participante resuelve de manera adecuada la mayoría de los problemas que involucran la ecuación de la recta, aunque puede cometer algunos errores menores.

	
El participante resuelve la mayoría de los problemas que involucran la ecuación de la recta, pero comete algunos errores significativos.
	
El participante muestra cierta dificultad en la resolución de problemas que involucran la ecuación de la recta y comete errores frecuentes.
	
El participante no logra resolver adecuadamente los problemas que involucran la ecuación de la recta.

	
Explicación clara y coherente del proceso para construir la ecuación de la recta.
	
El participante explica clara y coherentemente el proceso para construir la ecuación de la recta, utilizando un lenguaje preciso y ejemplos explicativos.
	
El participante explica de manera adecuada el proceso para construir la ecuación de la recta, utilizando un lenguaje claro y ejemplos explicativos.
	
El participante muestra cierta dificultad en la explicación del proceso para construir la ecuación de la recta, utilizando un lenguaje confuso y ejemplos poco claros.

	
El participante presenta dificultad en la explicación del proceso para construir la ecuación de la recta, con un lenguaje poco preciso y ejemplos poco relevantes.
	
El participante no logra explicar de manera clara y coherente el proceso para construir la ecuación de la recta.
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ASIGNATURAS/CORRELACIONADAS: Educación física y mental, ética y moral, valores, relaciones humanas.                                GRADO: Undécimo


TEMA 2: Ecuaciones simultáneas de primer grado con dos variables

[image: Sistemas de ecuaciones - Matematicas 2023]ÁREA: Álgebra

1. SABERES PREVIOS DEL ESTUDIANTE.
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                                                                                                                           Qué es SISTEMA DE ECUACIONES


es un conjunto de dos o más ecuaciones con varias incógnitas que conforman un problema matemático que consiste en encontrar los valores de las incógnitas que satisfacen dichas operaciones.






                                                                                                            En otras palabras
el valor que reemplazamos en las incógnitas debe hacer cumplir la igualdad del sistema.






                                                                                             Clasificación de los sistemas            según su representación gráfica


                                                     Compatible                                                                                                                Incompatible
Es compatible cuando admite alguna solución
Es incompatible cuando no admite ninguna solución.




                                                       
                                     Se dividen en                                                                  



S.C. DETERMINADOS cuando admiten un conjunto finito de soluciones, o un conjunto infinito de soluciones aisladas sin puntos de acumulación.

                                                                                                                                                        Sistemas compatibles indeterminados cuando existe un número infinito de soluciones que forman una variedad continua.













¿Podrías proporcionar una definición básica de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas?


2. OBJETIVOS Y METAS DE APRENDIZAJE. 

· Aplica los métodos de solución de sistemas de ecuaciones para determinar las raíces que las satisfacen.

3. INDICADORES DE LOGROS:

· Representa el esquema correspondiente de una situación real dada para plantear el sistema en términos de las incógnitas. 


4. APRENDIZAJES O DERECHOS FUNDAMENTALES.

El estudio de sistemas de ecuaciones lineales es un problema clásico de las matemáticas. Cuando se trata de sistemas de dos ecuaciones de primer grado con dos incógnitas, se aplican diversos métodos de resolución sencillos de tipo gráfico y algebraico; si el número de ecuaciones es superior, es preferible recurrir al empleo de matrices y determinantes.

DEFINICIÓN: Dos o más ecuaciones con dos o más incógnitas son simultáneas cuando se satisfacen para valores iguales de las incógnitas.

DEFINICIÓN: La reunión de dos o más ecuaciones con dos o más incógnitas se le llama sistema de ecuaciones. Un sistema de ecuaciones en su forma general es:
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Un sistema de ecuaciones se dice compatible cuando tiene solución y es incompatible cuando no tiene solución. Un sistema compatible es determinado cuando tiene una sola solución e indeterminado cuando tiene infinitas soluciones. Para resolver un sistema de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas es necesario obtener de las dos ecuaciones dadas una sola ecuación con una incógnita. Esta opción se llama eliminación.

Métodos de Eliminación más Usuales.

· Método de Igualación.
Para resolver un sistema de ecuaciones lineales utilizando el método de igualación debemos
seguir el siguiente procedimiento:
1. Se ordenan (alfabéticamente) y nombran las ecuaciones
2. Se selecciona una variable y se despeja ésta en ambas ecuaciones.
3. Se igualan entre sí las expresiones de la incógnita despejada en el paso anterior
4. Se resuelve la ecuación resultante (ecuación de una incógnita).
5. El valor numérico obtenido para la incógnita que estamos resolviendo, se sustituye en
cualquiera de las ecuaciones despejadas en el paso 2, obteniendo así el valor numérico
de la otra incógnita.
6. Si se desea verificar los resultados obtenidos, se reemplazan estos valores en las
ecuaciones originales para confirmar que se satisface la igualdad.
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Despejamos la variable 𝑥 en ambas ecuaciones 

𝑥 + 6𝑦 = 27

7𝑥 − 3𝑦 = 9 


𝑥 = 27 − 6𝑦                                   (3)



7𝑥 = 9 + 3𝑦 

𝑥 = (9+3𝑦)/ 7                                (4)



Ahora igualamos las ecuaciones 3 y 4, ya que, 𝑥=𝑥

27- 6𝑦=(9+3𝑦)/7 

7(27−6𝑦)=9+3𝑦 

189−42𝑦=9+3𝑦 

−42𝑦−3𝑦=9−189 

−45𝑦=−180 

𝑦=−180/−45
 
𝑦=+4                                                    (5)


Sustituyendo (5) en (3) 

𝑥=27−6𝑦                 (3)
 
𝑥=27−6(4) 

𝑥=27−24 

𝑥=3


Verificación: 
𝑥+6𝑦=27                                                                               7𝑥−3𝑦=9 

3+6(4)=27                                                                        7(3)−3(4)=9 

3+24=27                                                                               21−12=9 

27=27                                                                                           9=9
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· Método de Sustitución. 

Este es otro de los métodos que usualmente se utilizan para resolver sistemas de ecuaciones lineales. El procedimiento que se utiliza al aplicar este método es el siguiente: 
1. Se ordenan (alfabéticamente) y enumeran las ecuaciones 
2. Se despeja una de las incógnitas en cualquiera de las dos ecuaciones. 
3. El valor de la incógnita despejada, en el punto anterior, se sustituye en la otra ecuación. 
4. Se resuelve la ecuación resultante (ecuación de una incógnita). 
5. El valor numérico obtenido para la incógnita que estamos resolviendo, se sustituye en la ecuación encontrada en el punto 2, obteniendo así el valor numérico de la otra incógnita. 

[image: ]
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Despejamos 𝑥 en la primera ecuación 

𝑥+3𝑦=6 

𝑥=6−3𝑦                           (3) 

Sustituyendo (3) en (2) así: 

5𝑥−2𝑦=13
 
5(6−3𝑦)−2𝑦=13 

30−15𝑦−2𝑦=13 

−15𝑦−2𝑦=13−30 

−17𝑦=−17 

𝑦=−17/−17 

𝑦=+1

Sustituimos el valor de 𝑦 en la ecuación (3)

𝑥=6−3𝑦 

𝑥=6−3(+1)
 
𝑥=6−3 

𝑥=3 

Verifiquemos los valores en las ecuaciones (1) y (2)

𝑥+3𝑦=6                                                         5𝑥−2𝑦=13 

3+3(1)=6                                                  5(3)−2(1)=13 

3+3=6                                                             15−2=13

6=6                                                                     13=13
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· Método de Reducción.

La tercera técnica algebraica de resolución de sistemas de ecuaciones lineales, el método de reducción consta de los siguientes pasos: 
1. Se ordenan (alfabéticamente) y se enumeran las ecuaciones 
2. Se multiplican o dividen los dos miembros de las dos ecuaciones por los números que convengan para que una de las incógnitas tenga como coeficientes números opuestos. 
3. Se restan las dos ecuaciones resultantes, con lo que se elimina una incógnita. 
4. Se despeja la incógnita de la ecuación resultante. 
5. Se repite el procedimiento para eliminar la otra incógnita 
6. Se halla el valor de la segunda incógnita. 
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5.	LE INVITAMOS A DESARROLLAR LAS SIGUIENTES EXPERIENCIAS DE
APRENDIZAJE.

5.1.   ACTIVIDADES DE INICIO O EXPLORACIÓN 

Discusión en Parejas: Se divide a los participantes en parejas y se les pide que trabajen juntos para analizar el documento guía, luego de las explicaciones dadas, se les solicita identificar las incógnitas, plantear las ecuaciones y resolver el problema. Finalmente, se les invita a discutir el proceso y a intercambiar ideas.

5.2.	ACTIVIDADES DE DESARRROLLO:

Observa detenidamente los 4 videos que se presentan a continuación que refuerzan los contenidos desarrollados en la sección de aprendizajes o derechos fundamentales y posteriormente realiza las asignaciones sugeridas.

1. Sistema de ecuaciones simultáneas introducción: https://youtu.be/oQQfG1zIPMc 

2. Método de sustitución, ejemplo: https://youtu.be/LTfv1G2iYuQ 

3. Método de igualación, ejemplo: https://youtu.be/apPXOlZnRhg 

4. Método de reducción, ejemplo: https://youtu.be/0ilTVp5uRz8 


· Actividad 1:

Resuelva los siguientes sistemas de ecuaciones lineales con dos incógnitas utilizando el método de igualación.
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· Actividad 2:
Resuelva los siguientes sistemas de ecuaciones lineales con dos incógnitas utilizando el método de sustitución.
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· Actividad 3:
Resuelva los siguientes sistemas de ecuaciones lineales con dos incógnitas utilizando el método de reducción.
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5.3. ACTIVIDADES DE TRANSFERENCIA Y PROPUESTAS (PROYECTO)

Título del Proyecto: "Mejorando Nuestra Comunidad"

Objetivo General: El objetivo principal de este proyecto es identificar y abordar problemas en nuestra comunidad utilizando ecuaciones simultáneas con dos incógnitas como herramienta para encontrar soluciones efectivas.

Pasos del Proyecto:

1.	Identificación de Problemas:
•	Realiza encuestas y entrevistas en la comunidad escolar para identificar problemas comunitarios.
•	Selecciona dos problemas relevantes y que puedan abordarse con acciones concretas.

2.	Formulación de Ecuaciones:
•	Elige dos variables que representen factores clave para cada problema identificado.
•	Formula ecuaciones simultáneas con dos incógnitas para modelar la relación entre estas variables.

3.	Resolución de Ecuaciones:
•	Utiliza métodos algebraicos para resolver las ecuaciones y encontrar soluciones.
•	Estudia las soluciones obtenidas y analiza su viabilidad en el contexto de la comunidad.

4.	Implementación de Soluciones:
•	Desarrolla un plan de acción basado en las soluciones encontradas.
•	Involucra a la comunidad escolar en la implementación de las soluciones.

5.	Monitoreo y Evaluación:
•	Establece un sistema de seguimiento para evaluar el impacto de las soluciones implementadas.
•	Ajusta el plan según sea necesario para mejorar los resultados.

6.	Presentación de Resultados:
•	Prepara un informe detallado que destaque los problemas identificados, las ecuaciones formuladas, las soluciones implementadas y los resultados obtenidos.
•	Organiza una presentación para compartir los resultados con la comunidad escolar.


Recursos Necesarios:
•	Papel y lápiz para realizar cálculos y ecuaciones.
•	Acceso a encuestas y entrevistas para recopilar información.
•	Colaboración activa de la comunidad escolar.

6. EVALUACIÓN ANDRAGÓGICA.

· Utiliza el Diario Reflexivo (textos paralelos sobre el contenido)


6.1.   AUTOEVALUACIÓN: (10%) ENTREGABLE

Rúbrica de autoevaluación (Ver anexo #1)


6.2.  COEVALUACIÓN: (10%) ENTREGABLE

Rúbrica de coevaluación (Ver anexo #2)


6.3.	 HETEROEVALUACIÓN ENTREGABLES. (80%)

•	Discusión en pareja. (Práctica sugerida, pág. 36) (10%)

•	Práctica 1. (Práctica sugerida, pág. 36) (10%)

•	Práctica 2. (Práctica sugerida, pág. 37) (10%)

• Práctica 3. (Práctica sugerida, pág. 37) (10%)

•	Participa y colabora del proyecto. (Proyecto sugerido, pág. 38)  (40%)





















“UTILIZA EL DIARIO REFLEXIVO” 


7-  TEXTOS PARALELOS SOBRE EL CONTENIDO (ideas claves sobre el tema)
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“Valore y evalúe sus conocimientos”








8- Consigna:“EVALÚO MIS OPORTUNIDADES”
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Anexo #1. Rúbrica para autoevaluación de participantes: Esta rúbrica tiene como objetivo autoevaluar el desempeño de los participantes para resolver problemas de la vida cotidiana aplicando los sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas. Está diseñada para jóvenes y adultos y se evalúan diversos criterios de forma individual para obtener una mejor visión de sus fortalezas y debilidades.

Se utiliza una escala de 5 niveles definidos así: Excelente, Sobresaliente, Bueno, Aceptable y Bajo.

	Criterio de Evaluación
	Excelente
	Sobresaliente
	Bueno
	Aceptable
	Bajo

	Identificación correcta de los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas.
	Identifico correctamente los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas.
	Identifico correctamente los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas, pero puedo cometer algunos errores menores en su uso.
	Identifico de manera adecuada los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas, pero cometo algunos errores significativos en su uso.
	Muestro cierta dificultad en la identificación de los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas y cometo errores frecuentes en su uso.
	No logro identificar correctamente los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas y no los utilizo adecuadamente.

	Utilización correcta de los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas.
	Utilizo correctamente los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas en todas las etapas.
	Utilizo de manera adecuada los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas, aunque puedo cometer algunos errores menores en su aplicación.
	Utilizo los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas, pero cometo algunos errores significativos en su aplicación.
	Muestro cierta dificultad en la utilización los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas y cometo errores frecuentes en su aplicación.
	No logro utilizar correctamente los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas.

	
Resolución correcta de problemas que los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas.
	
Resuelvo correctamente todos los problemas que involucran los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas, demostrando un alto nivel de comprensión y habilidad.
	
Resuelvo de manera adecuada la mayoría de los problemas que involucran los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas, aunque puedo cometer algunos errores menores.

	
Resuelvo la mayoría de los problemas que involucran los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas, pero cometo algunos errores significativos.
	
Muestro cierta dificultad en la resolución de problemas que involucran los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas y cometo errores frecuentes.
	
No logro resolver adecuadamente los problemas que involucran los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas.

	
Explicación clara y coherente del proceso para aplicar los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas.
	
Explico clara y coherentemente el proceso para aplicar los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas, utilizando un lenguaje preciso y ejemplos explicativos.
	
Explico de manera adecuada el proceso para aplicar los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas, utilizando un lenguaje claro y ejemplos explicativos.
	
Muestro cierta dificultad en la explicación del proceso para aplicar los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas, utilizando un lenguaje confuso y ejemplos poco claros.

	
Presento dificultad en la explicación del proceso para aplicar los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas, con un lenguaje poco preciso y ejemplos poco relevantes.
	
No logro explicar de manera clara y coherente el proceso para aplicar los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas.





Anexo #2. Rúbrica para coevaluación de participantes: Esta rúbrica tiene como objetivo coevaluar el desempeño de los participantes para resolver problemas de la vida cotidiana aplicando los sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas. Está diseñada para jóvenes y adultos y se evalúan diversos criterios de forma individual para obtener una mejor visión de sus fortalezas y debilidades. 
Se utiliza una escala de 5 niveles definidos así: Excelente, Sobresaliente, Bueno, Aceptable y Bajo.
	Criterio de Evaluación
	Excelente
	Sobresaliente
	Bueno
	Aceptable
	Bajo

	Identificación correcta de los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas.
	El participante identifica correctamente los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas.
	El participante identifica correctamente los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas, pero puede cometer algunos errores menores en su uso.
	El participante identifica de manera adecuada los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas, pero comete algunos errores significativos en su uso.
	El participante muestra cierta dificultad en la identificación de los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas y comete errores frecuentes en su uso.
	El participante no logra identificar correctamente los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas y no los utiliza adecuadamente.

	Utilización correcta de los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas.
	El participante utiliza correctamente los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas en todas las etapas.



	El participante utiliza de manera adecuada los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas, aunque puede cometer algunos errores menores en su aplicación.
	El participante utiliza los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas, pero comete algunos errores significativos en su aplicación.
	El participante muestra cierta dificultad en la utilización de los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas rectángulo y comete errores frecuentes en su aplicación.
	El participante no logra utilizar correctamente los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas.

	
Resolución correcta de problemas que involucran los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas.
	
El participante resuelve correctamente todos los problemas que involucran los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas, demostrando un alto nivel de comprensión y habilidad.

	
El participante resuelve de manera adecuada la mayoría de los problemas que involucran los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas, aunque puede cometer algunos errores menores.

	

El participante resuelve la mayoría de los problemas que involucran los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas, pero comete algunos errores significativos.
	
El participante muestra cierta dificultad en la resolución de problemas que involucran los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas y comete errores frecuentes.
	
El participante no logra resolver adecuadamente los problemas que involucran los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas.

	
Explicación clara y coherente del proceso para aplicar los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas.
	
El participante explica clara y coherentemente el proceso para aplicar los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas, utilizando un lenguaje preciso y ejemplos explicativos.
	
El participante explica de manera adecuada el proceso para aplicar los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas, utilizando un lenguaje claro y ejemplos explicativos.
	
El participante muestra cierta dificultad en la explicación del proceso para aplicar los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas, utilizando un lenguaje confuso y ejemplos poco claros.

	
El participante presenta dificultad en la explicación del proceso para aplicar los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas, con un lenguaje poco preciso y ejemplos poco relevantes.
	
El participante no logra explicar de manera clara y coherente el proceso para aplicar los principales métodos para resolver sistemas de ecuaciones simultáneas de primer grado con dos incógnitas.
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TEMA 3: Trigonometría         ÁREA: Trigonometría
1. SABERES PREVIOS DEL ESTUDIANTE.

En sus orígenes prácticos los babilonios y los egipcios utilizaban los ángulos y los triángulos para efectuar medidas en la agricultura y en la construcción de edificios; con el estudio de ellos, también se predecían las rutas y posiciones de los cuerpos celestes, la exactitud en la navegación y el cálculo del tiempo y los calendarios. Todas estas relaciones entre los lados y los ángulos de triángulos para medir distancias y extensiones de terreno por triangulación son estudiadas por la trigonometría la cual, etimológicamente, significa Tri (Τρι) tres, gono (γωνο) ángulo, metría (μετρ'ια) medida, es decir, "medida de tres ángulos".
Para indagar los saberes previos del tema conteste las siguientes preguntas:

¿Podrías proporcionar una definición básica de trigonometría, qué es lo que se busca relacionar y para qué?

2. OBJETIVOS Y METAS DE APRENDIZAJE. 
· Aplica las razones trigonométricas al resolver problemas de vida cotidiana relacionada con los triángulos. 

3. INDICADORES DE LOGROS:

· Construye correctamente ángulos en posición normal y determina el valor de las razones trigonométricas.
· Resuelve triángulos rectángulos con ángulos especiales aplicando correctamente las razones trigonométricas.
· Calcula el valor de expresiones trigonométricas aplicando los ángulos especiales.

4. APRENDIZAJES O DERECHOS FUNDAMENTALES.

· Función principal de la trigonometría: 

La función principal de la trigonometría es que nos permite conocer cuánto miden los ángulos internos de un triángulo con tan solo conocer las longitudes de dos lados del triángulo, o bien conocer cuánto miden los lados y ángulos de un triángulo solamente conociendo cuánto miden un ángulo y un lado del mismo.

En trigonometría se trabaja con triángulos rectángulos en los que un ángulo es recto de 90° y los otros tienen que sumar entre los dos 90° (para cumplir con la ley de los 180°). 

TEOREMA: La suma de las medidas de los tres ángulos internos de cualquier triángulo es 180°. ∡𝑨+∡𝑩+∡𝑪=𝟏𝟖𝟎°


· Las razones trigonométricas: 

Las razones trigonométricas de un ángulo 𝜶 son las razones obtenidas entre los tres lados de un triángulo rectángulo.

Triangulo Rectángulo: es el triángulo que tiene un ángulo recto o de 90°.

[image: ]


Sea 𝜶 (alfa) uno de los ángulos agudos del triángulo rectángulo,

· El seno de un ángulo 𝛼 se define como la razón entre el cateto opuesto (a) y la hipotenusa (c).


[image: ]

· El coseno de un ángulo 𝛼 se define como la razón entre el cateto contiguo o cateto adyacente (b) y la hipotenusa (c).

[image: ]

· La tangente de un ángulo 𝛼 es la razón entre el cateto opuesto (a) y el cateto contiguo o cateto adyacente (b).

[image: ]

· La cosecante de 𝛼, se define como la razón entre la hipotenusa (c) y el cateto opuesto (a).

[image: ]

· La secante de 𝛼. Se define como la razón entre la hipotenusa (c) y el cateto contiguo o cateto adyacente (b).

[image: ]

· La cotangente de 𝛼. se define como la razón entre el cateto contiguo o cateto adyacente (b) y el cateto opuesto (a).

[image: ]
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Ejemplos: 

Calcular el valor de 𝑥 de cada figura utilizando las razones trigonométricas: 

Figura 1

[image: ]


Solución: 

Conocemos la hipotenusa y el ángulo. Como queremos calcular el lado opuesto, utilizamos el seno:

sin𝛼=𝑜𝑝𝑢𝑒𝑠𝑡𝑜/ℎ𝑖𝑝𝑜𝑡𝑒𝑛𝑢𝑠𝑎

sin(28)°=𝑥/36 

𝑥=36∙sin28 

𝑥=16 900 

Respuesta: El lado mide, aproximadamente, 16 900.


Figura 2:

[image: ]

Solución: 

En esta figura conocemos el lado contiguo y el ángulo. 

Para calcular la hipotenusa, utilizamos el coseno:

cos𝛼=𝑎𝑑𝑦𝑎𝑐𝑒𝑛𝑡𝑒/ℎ𝑖𝑝𝑜𝑡𝑒𝑛𝑢𝑠𝑎

cos13°=11𝑥
 
𝑥=11/𝑐𝑜𝑠13°=11 289 

Respuesta: La hipotenusa(x) mide aproximadamente 11 289.

Figura 3

[image: ]

Solución:
Como conocemos el lado opuesto y el contiguo al ángulo, utilizamos la tangente: 

tan𝛼=𝑜𝑝𝑢𝑒𝑠𝑡𝑜/𝑎𝑑𝑦𝑎𝑐𝑒𝑛𝑡𝑒

tan𝑥=2/4=0.5

𝑥=tan¯¹(0.5)=26.565° 

Respuesta: El ángulo mide, aproximadamente, 26.565°.


· Resolución de triángulos rectángulos. 

Resolver un triángulo consiste en calcular seis elementos: los tres lados y los tres ángulos. Para ello necesitamos conocer tres de estos seis elementos y uno de los datos por lo menos sea un lado.

Como el triángulo es rectángulo (un ángulo es 90º) basta conocer dos de sus elementos, uno de los cuales debe ser un lado. 

Si conocemos dos lados del triángulo, podemos calcular el otro aplicando el teorema de Pitágoras.

El teorema de Pitágoras: 𝒄𝟐=𝒂𝟐+𝒃𝟐

Sin embargo, en ocasiones no conocemos dos lados, pero sí conocemos uno de los otros dos ángulos no rectos. En estos casos es cuando utilizamos el seno y el coseno.
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Problema 1: Se desea sujetar un poste de 20 metros de altura con un cable que parte de la parte superior del mismo hasta el suelo de modo que forme un ángulo de 30º. Calcular el precio del cable si cada metro cuesta B/.12,00 
[image: ]
		
Solución: Como conocemos el ángulo 𝞪 y el lado opuesto a dicho ángulo, utilizamos el seno para calcular la hipotenusa del triángulo:

sin𝛼=𝑐.𝑜𝑝𝑢𝑒𝑠𝑡𝑜/ℎ𝑖𝑝𝑜𝑡𝑒𝑛𝑢𝑠𝑎

sin30°=20 𝑚/ℎ 

ℎ=20 𝑚/sin30° 

ℎ=20 𝑚/sin30° 

ℎ=40 𝑚 

(40)(𝐵/.12,00)= 𝐵/.480,00 

Respuesta: El cable debe medir 40 metros y su precio es de 𝐵/.480,00
Problema 2: Calcular la altura a, de un árbol sabiendo que, si nos situamos 8 metros de la base del tronco, vemos la parte superior de su copa en un ángulo de 36.87º. 

Como la altura a es el cateto opuesto al ángulo, utilizaremos el seno: 
[image: ]                   [image: ]                        [image: ]

Pero como necesitamos calcular la hipotenusa h del triángulo, utilizamos el coseno: 
Sustituimos los datos: 

𝒉=𝟖/𝐜𝐨𝐬(𝟑𝟔,𝟖𝟕°)=𝟖/𝟎.𝟕𝟗𝟗 = 10,01 

Por tanto, la altura del árbol es: 

𝒂=𝒉∙𝐬𝐢𝐧(𝜶)=𝟏0,01= 𝐬𝐢𝐧(𝟑𝟔,𝟖𝟕°)=𝟏𝟎.𝟎𝟏∙𝟎,𝟔=𝟔,𝟎𝟎𝟔 𝒎. 

Respuesta: La altura del árbol es 6,006 m.

· Ángulos de elevación y de depresión.
Los ángulos verticales son aquellos que están ubicados en un plano vertical, y están formados por una línea visual y una línea horizontal. Estos ángulos pueden ser de 2 tipos: ángulos de elevación y ángulos de depresión.
En la siguiente imagen podemos apreciar en qué consisten los ángulos de elevación y depresión:

[image: ]
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El ángulo de elevación y el ángulo de depresión son congruentes. 

Sea α y β dos ángulos, éstos serán ángulos congruentes si tienen exactamente la misma medida, es decir, 𝛼 = 𝛽.

Ejemplo 1.

La medida del ángulo de depresión desde lo alto de una torre de 34 m de altura hasta un punto K en el suelo es de 80°

Calcule la distancia aproximada del punto K a la base de la torre.

Solución: 

a) Se dibuja una figura representativa de la situación. 


80°


	10°


34m




K
X




b) Se plantea la razón trigonométrica tangente del ángulo que mide 10° para encontrar el valor de x.  


𝐭𝐚𝐧𝜽=𝒄.𝒐./𝒄.𝒂.

𝐭𝐚𝐧𝟏𝟎°=𝒙/𝟑𝟒 

𝟑𝟒∙𝐭𝐚𝐧𝟏𝟎°=𝒙 

𝒙=𝟔 

b) Se da respuesta al problema planteado:

La distancia aproximada desde el punto K a la base de la torre es de 6m. 


Ejemplo 2.

[image: ]

· Gráficas de las funciones trigonométricas. 

LA GRÁFICA DE LA FUNCIÓN SENO ES: 

[image: ]
La función del seno es periódica de período 360º (2π radianes)

LA GRÁFICA DE LA FUNCIÓN COSENO ES:

[image: ]
La función del coseno es periódica de período 360º (2π radianes).

LA GRÁFICA DE LA FUNCIÓN TANGENTE ES:

[image: ]


5. LE INVITAMOS A DESARROLLAR LAS SIGUIENTES EXPERIENCIAS DE
APRENDIZAJE.

5.1.  ACTIVIDADES DE INICIO O EXPLORACIÓN.
Indicaciones:
· Realice los ejercicios propuestos aplicando las razones trigonométricas.
· Resuelva en forma clara y ordenada.

1. Calcule el valor de x o de 𝞪, según se indique en cada figura, utilizando las razones trigonométricas:

a. [image: ]  b. [image: ]
c.[image: ] d. [image: ] 

2. En los siguientes triángulos rectángulos, determina el valor de las 6 razones trigonométricas para el ángulo agudo 𝞫. 

El teorema de Pitágoras: 𝒄²=𝒂²+𝒃²

[image: ]              [image: ]         [image: ]

a. ACTIVIDADES DE DESARRROLLO:

ACTIVIDAD #1. 
Indicaciones:
· Realiza los ejercicios propuestos aplicando las funciones trigonométricas.
· Resuelve en forma clara y ordenada.
· De la respuesta en forma de oración.

1. Determina la altura del árbol, sabiendo que su sombra mide 10 m, cuando el ángulo de elevación del sol es de 30°.
[image: ]
2. Un árbol proyecta una sombra de 17 m de longitud. Desde el punto del terreno donde termina la sombra, el ángulo de elevación (formado por la horizontal y la visual dirigida a un objeto, cundo éste está sobre la horizontal) del extremo superior del árbol es de 52°. ¿Cuál es la altura del árbol? Haga el dibujo. 
3. Encuentra la altura H de un árbol si se sabe que la longitud de su sombra es de 120 cm. Además, el ángulo que forman los rayos del sol con la horizontal es de 45º. Dibuje el triángulo rectángulo.
4. Marcos mide 1.72 metros de estatura y su sombra 1.54 metros de longitud, ¿Qué ángulo forman en ese instante los rayos del sol con la horizontal? Dibuje el triángulo rectángulo.

5. Observa la figura y determina la altura de la torre.

[image: ]

6. Un faro está ubicado sobre la playa. El faro tiene una altura de 675 metros. Desde lo alto del faro y en un ángulo de depresión de 76° se divisa una embarcación. ¿A qué distancia de la base del faro se encuentra la embarcación?


[image: ]

ACTIVIDAD #2

Indicaciones: Construya una gráfica de 𝑦 = 𝑠𝑒𝑛 𝜃, para valores: 0°≤ 𝜃 ≦ 360° cada 30°. 

a) Tabla de valores (redondea hasta las centésimas) 
	𝑋 
	𝜃 
	0° 
	30° 
	60° 
	90° 
	120° 
	150° 
	180° 
	210° 
	240° 
	270° 
	300° 
	330° 
	360° 

	𝑌 
	𝑠𝑒𝑛 𝜃 
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	






b) Gráfica de 𝑦 = 𝑠𝑒𝑛 𝜃 

ACTIVIDAD #3 

Desarrolle las siguientes actividades de repaso sobre la historia de la trigonometría y conceptos básicos.
 
1. Observe el video historia de la trigonometría en el canal de YouTube: https://www.youtube.com/watch?v=Xh73G2rVFfo  

a) Realice según lo aprendido en el video un mapa conceptual de la historia de la trigonometría cronológicamente. Realice el mapa en hoja tamaño carta, blanca. 

ACTIVIDA #4
Observe el círculo unitario y completa las siguientes tablas: 
[image: ]
https://www.superprof.es/apuntes/escolar/matematicas/trigonometria/ejercicios-resolver-las-ecuaciones-trigonometricas.html 
	Ángulo 
	30° 
	45° 
	60° 
	90° 
	180° 
	225° 
	270° 
	315° 
	360° 

	Radianes
	
	
	
	
	
	
	
	
	


a) Complete la tabla y los valores del círculo unitario con los datos anteriores:




	Ángulo 
	30° 
	45° 
	60° 
	90° 
	180° 
	225° 
	270° 
	315° 
	360° 

	y=senƟ
	½
	
	
	
	
	
	
	
	

	y=cosƟ
	
	
	½ 
	
	
	
	
	
	


b) Determine los valores de la función seno y coseno:




5.3. ACTIVIDADES DE TRANSFERENCIA Y PROPUESTAS (PROYECTO)

CONSTRUCCIÓN Y USO DE UN GONIÓMETRO CASERO 

Objetivo: Calcular alturas de edificios o cualquier elemento de difícil medición o directamente inaccesible. 

Primera fase: Construya el teodolito casero o goniómetro.

                           [image: ]

 
Segunda fase: Mida un edificio o monumento de su comunidad. 

· Elegir dos edificios u otros elementos de altura dentro de tu comunidad. 
· Realizar las mediciones de longitudes y de ángulos y anotar los datos. 
· Documente las mediciones y describa dicho proceso. 

(Después de escoger el edificio, mida una distancia desde ese objeto hasta el observador, luego el observador mira por el goniómetro la punta más alta del edificio u objeto escogido y mide el ángulo de inclinación, luego mide la altura del observador hasta su visión y llena la tabla con los datos recogidos. Después de obtener todos los datos y realizar los cálculos necesarios para obtener la altura total del edificio, se puede realizar varias veces todo el proceso y calcular el promedio de todos los datos.)
Tercera fase: Realice los cálculos e indique las alturas de los edificios medidos. 

· Vea videos en YouTube sobre el uso del goniómetro y el cálculo de alturas aplicando la trigonometría. 
· Investigue la historia de alguno de los edificios o monumentos medidos. 
· Complete: la tabla de datos y resultados. 
· Escriba sus conclusiones y reflexiones sobre lo aprendido en esta actividad. 


TABLA DE DATOS Y RESULTADOS

	Edificio 
	Distancia del observador al edificio, en metros. 
(d) 
	Ángulo de inclinación 
(𝞪) 
	Ángulo de elevación 
(𝜃= 90°− 𝛼) 
	Altura del observador (h1) 
	Altura calculada (h2) 
	Altura total del edificio (hT) 

	1
	d=
	𝞪= 
	𝜃= 90°− 𝛼 𝜃= 
	h1 = 
	tanθ=h2d h2=d∙tanθ h2= 
	hT = h1 + h2 
hT = 

	2
	d=
	𝞪= 
	𝜃= 90°− 𝛼 𝜃= 
	h1 = 
	tanθ=h2d h2=d∙tanθ h2= 
	hT = h1 + h2 
hT = 




6. EVALUACIÓN ANDRAGÓGICA.

· Utiliza el Diario Reflexivo (textos paralelos sobre el contenido)

                       6.1.   AUTOEVALUACIÓN: (10%) ENTREGABLE
Rúbrica de autoevaluación (Ver anexo #1)
6.2.  COEVALUACIÓN: (10%) ENTREGABLE
Rúbrica de coevaluación (Ver anexo #2)

6.3.  HETEROEVALUACIÓN ENTREGABLES.

•	Actividad de inicio. (Prácticas sugeridas, pág. 55 y 56) (10%)

•	Actividades de desarrollo 1, 2, 3 y 4. (Prácticas sugeridas, pág. 56, 57. 58 y 59) (30%)

•	Participa y colabora en el proyecto de comprensión lectora y ecuación de la recta basado en CONSTRUCCIÓN Y USO DE UN GONIÓMETRO CASERO. (Proyecto sugerido, pág. 59 y 60)  (40%)
“UTILIZA EL DIARIO REFLEXIVO” 


[image: ]7-  TEXTOS PARALELOS SOBRE EL CONTENIDO (ideas claves sobre el tema)




“Valore y evalúe sus conocimientos”














8- Consigna:“EVALÚO MIS OPORTUNIDADES”
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ANEXOS
DEL 
TEMA 3
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Anexo #1. Rúbrica para autoevaluación de participantes: Esta rúbrica tiene como objetivo autoevaluar el desempeño de los participantes para resolver problemas de la vida cotidiana aplicando las razones trigonométricas. Está diseñada para jóvenes y adultos y se evalúan diversos criterios de forma individual para obtener una mejor visión de sus fortalezas y debilidades.
Se utiliza una escala de 5 niveles definidos así: Excelente, Sobresaliente, Bueno, Aceptable y Bajo.
	Criterio de Evaluación
	Excelente
	Sobresaliente
	Bueno
	Aceptable
	Bajo

	
Identificación correcta de las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo.
	
Identifico correctamente las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo.
	
Identifico correctamente las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo, pero puedo cometer algunos errores menores en su uso.

	
Identifico de manera adecuada las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo, pero cometo algunos errores significativos en su uso.
	
Muestro cierta dificultad en la identificación de las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo y cometo errores frecuentes en su uso.
	
No logro identificar correctamente las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo y no los utilizo adecuadamente.

	
Utilización correcta de las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo.
	
Utilizo correctamente las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo.
	
Utilizo de manera adecuada las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo, aunque puedo cometer algunos errores menores en su aplicación.

	
Utilizo las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo, pero cometo algunos errores significativos en su aplicación.
	
Muestro cierta dificultad en la utilización las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo y cometo errores frecuentes en su aplicación.
	
No logro utilizar correctamente las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo.

	
Resolución correcta de problemas que involucran las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo.
	
Resuelvo correctamente todos los problemas que involucran las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo, demostrando un alto nivel de comprensión y habilidad.
	
Resuelvo de manera adecuada la mayoría de los problemas que involucran las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo, aunque puedo cometer algunos errores menores.

	
Resuelvo la mayoría de los problemas que involucran las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo, pero cometo algunos errores significativos.
	
Muestro cierta dificultad en la resolución de problemas que involucran las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo y cometo errores frecuentes.
	
No logro resolver adecuadamente los problemas que involucran las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo.

	
Explicación clara y coherente del proceso para aplicar las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo.
	
Explico clara y coherentemente el proceso para aplicar las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo, utilizando un lenguaje preciso y ejemplos explicativos.
	
Explico de manera adecuada el proceso para aplicar las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo, utilizando un lenguaje claro y ejemplos explicativos.
	
Muestro cierta dificultad en la explicación del proceso para aplicar las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo, utilizando un lenguaje confuso y ejemplos poco claros.

	
Presento dificultad en la explicación del proceso para aplicar las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo, con un lenguaje poco preciso y ejemplos poco relevantes.
	
No logro explicar de manera clara y coherente el proceso para aplicar las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo.




Anexo #2. Rúbrica para coevaluación de participantes: Esta rúbrica tiene como objetivo coevaluar el desempeño de los participantes para resolver problemas de la vida cotidiana aplicando las razones trigonométricas. Está diseñada para jóvenes y adultos y se evalúan diversos criterios de forma individual para obtener una mejor visión de sus fortalezas y debilidades. Se utiliza una escala de 5 niveles definidos así: Excelente, Sobresaliente, Bueno, Aceptable y Bajo.
	Criterio de Evaluación
	Excelente
	Sobresaliente
	Bueno
	Aceptable
	Bajo

	
Identificación correcta de las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo.
	
El participante identifica correctamente las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo.
	
El participante identifica correctamente las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo, pero puede cometer algunos errores menores en su uso.
	
El participante identifica de manera adecuada las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo, pero comete algunos errores significativos en su uso.
	
El participante muestra cierta dificultad en la identificación de las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo y comete errores frecuentes en su uso.
	
El participante no logra identificar correctamente las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo y no los utiliza adecuadamente.

	
Utilización correcta de las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo.
	
El participante utiliza correctamente las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo en todas las etapas.
	
El participante utiliza de manera adecuada las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo, aunque puede cometer algunos errores menores en su aplicación.

	
El participante utiliza las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo, pero comete algunos errores significativos en su aplicación.
	
El participante muestra cierta dificultad en la utilización de las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo y comete errores frecuentes en su aplicación.
	
El participante no logra utilizar correctamente las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo.

	
Resolución correcta de problemas que involucran las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo.
	
El participante resuelve correctamente todos los problemas que involucran las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo, demostrando un alto nivel de comprensión y habilidad.
	
El participante resuelve de manera adecuada la mayoría de los problemas que involucran las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo, aunque puede cometer algunos errores menores.

	
El participante resuelve la mayoría de los problemas que involucran las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo, pero comete algunos errores significativos.
	
El participante muestra cierta dificultad en la resolución de problemas que involucran las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo y comete errores frecuentes.
	
El participante no logra resolver adecuadamente los problemas que involucran las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo.

	
Explicación clara y coherente del proceso para aplicar las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo.
	
El participante explica clara y coherentemente el proceso para aplicar las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo, utilizando un lenguaje preciso y ejemplos explicativos.
	
El participante explica de manera adecuada el proceso para aplicar las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo, utilizando un lenguaje claro y ejemplos explicativos.
	
El participante muestra cierta dificultad en la explicación del proceso para aplicar las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo, utilizando un lenguaje confuso y ejemplos poco claros.

	
El participante presenta dificultad en la explicación del proceso para aplicar las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo, con un lenguaje poco preciso y ejemplos poco relevantes.
	
El participante no logra explicar de manera clara y coherente el proceso para aplicar las razones trigonométricas de un triángulo rectángulo.
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"EVALÚO MIS OPORTUNIDADES”
MINISTERIO DE EDUCACIÓN
DIRECCIÓN NACIONAL DE JÓVENES Y ADULTOS
ESTRUCTURA DEL MÓDULO DE APRENDIZAJE EDJA 2024

[image: Que es la estadística descriptiva? - Homo medicus]ASIGNATURAS/CORRELACIONADAS: Educación física y mental, ética y moral, valores, relaciones humanas.    GRADO: Undécimo

TEMA 4: Estadística Descriptiva    ÁREA: Estadística
1. SABERES PREVIOS DEL ESTUDIANTE.

La estadística es una ciencia, que ayuda al individuo a tomar decisiones. Parte de una problemática a la que aspiramos dar respuesta. Puede conectarse con actividades que se apliquen en el área científica, en el área humanística y en el área tecnológica, en el comercio, la industria, la salud, entre otros.
Para indagar los saberes previos del tema conteste las siguientes preguntas:

¿Podrías proporcionar una definición básica de estadística, dónde y para qué se utiliza?


2. OBJETIVOS Y METAS DE APRENDIZAJE. 
· Determina el acercamiento o distanciamiento de los datos valores de una distribución frente a su promedio aplicando las medidas de variabilidad. 

3. INDICADORES DE LOGROS:

· Interpreta y valora la utilidad de las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social.
· Prueba hipótesis planteadas sobre fenómenos sociales y comerciales utilizando las medidas de variabilidad.

 
4. APRENDIZAJES O DERECHOS FUNDAMENTALES.

· Áreas de la Estadística.

La metodología estadística se divide en dos áreas como:

1. Estadística descriptiva: esta área se imparte en los grados de la educación básica de nuestro sistema educativo. Se encarga de representar, analizar e interpretar las características de una población, mediante las presentaciones estadísticas. 

2. Estadística Inferencial o inductiva: estima con base a la probabilidad de un evento, infiere hace predicciones y permite obtener conclusiones de una muestra o población estudiada. Esta área se imparte en los grados de la educación media y superior. 

· Conceptos elementales de la estadística.

Los indicadores que recabamos mediante los diferentes instrumentos de recolección de datos, nos sirven para medir a un país o a un sector, tanto en el comercio o en las investigaciones de mercados o los que aplicamos procesos de inteligencia comercial.

Los datos e indicadores que miden el producto de una empresa, de un mercado o un departamento nos permiten analizar desde diversos enfoques y según la necesidad podríamos medir las exportaciones o importaciones de una empresa y proponer mediante las estadísticas, estrategias de mercados. Por lo cual podemos realizar el análisis de un producto, análisis de un mercado, análisis de una empresa, en análisis de un sector económico, entre otros.

a) Población estadística: En estadística, el término “población” se refiere al conjunto de elementos que se quiere investigar, estos elementos pueden ser objetos, acontecimientos, situaciones o grupo de personas.

b)  Muestra: En estadística, una muestra es un subconjunto de casos o individuos de una población. En diversas aplicaciones interesa que una muestra sea, representativa y para ello debe escogerse una técnica de muestra adecuada, que produzca una muestra aleatoria adecuada. También es un subconjunto de la población, y para ser representativa, debe tener las mismas características de la población.

c) Tipos de presentaciones estadísticas: En los análisis estadísticos, es frecuente utilizar representaciones visuales complementarias de las tablas que resumen los datos de estudio. Con estas representaciones, adaptadas en cada caso a la finalidad informativa que se persigue, se transmiten los resultados de los análisis de forma rápida, directa y comprensible para un conjunto amplio de personas.

d) Tipos de representaciones gráficas: Cuando se muestran los datos estadísticos a través de representaciones gráficas, se ha de adaptar el contenido a la información visual que se pretende transmitir. Para ello, se barajan múltiples formas de representación:

· Diagramas de barras: muestran los valores de las frecuencias absolutas sobre un sistema de ejes cartesianos, cuando la variable es discreta o cualitativa.

· Histogramas: formas especiales de diagramas de barras para distribuciones cuantitativas continuas.

· Polígonos de frecuencias: formados por líneas poligonales abiertas sobre un sistema de ejes cartesianos.

· Gráficos de sectores: circulares o de tarta, dividen un círculo en porciones proporcionales según el valor de las frecuencias relativas.

· Pictogramas: o representaciones visuales figurativas. En realidad, son diagramas de barras en los que las barras se sustituyen con dibujos alusivos a la variable.

· Cartogramas: expresiones gráficas a modo de mapa.

· Pirámides de población: para clasificaciones de grupos de población por sexo y edad.

e) Variables cualitativas: Es aquel tipo de variable estadística que describe cualidades, características y/o circunstancias de algún objeto, persona o eventualidad, sin el uso de números, es decir expresa una categoría no numérica, por ejemplo, el sexo (femenino o masculino) de un individuo. También se les conoce como variables categóricas, y en palabras más simples son variables que no apalean un sentido natural de orden, se miden bajo una escala nominal.

· Variable cualitativa ordinal o variable cuasi cuantitativa: La variable puede tomar distintos valores ordenados siguiendo una escala establecida, aunque no es necesario que el intervalo entre mediciones sea uniforme, por ejemplo: leve, moderado, fuerte.

· Variable cualitativa nominal: En esta variable los valores no pueden ser sometidos a un criterio de orden, como por ejemplo los colores o el lugar de registro.


f) Variable cuantitativa: son las que tienen la capacidad de adoptar valores numéricos, cualquier tipo de cifra, brindando un mayor entendimiento a los resultados de las estadísticas, ya que dan un valor bastante exacto. Dentro de las variables cuantitativas se pueden encontrar a su vez diferentes tipos que se determinan dependiendo de la precisión del instrumento empleado para medirlo. 


5. LE INVITAMOS A DESARROLLAR LAS SIGUIENTES EXPERIENCIAS DE
APRENDIZAJE.

5.1. ACTIVIDADES DE INICIO O EXPLORACIÓN.

Glosario. Defina e ilustre en su cuaderno los siguientes conceptos. Busque en diferentes textos en línea.

a) Datos
b) Población estadística
c) Muestra
d) Tipos de presentaciones estadísticas

· Diagramas de barras
· Histogramas
· Polígonos de frecuencias
· Gráficos de sectores
· Pictogramas
· Cartogramas
· Pirámides de población

e) Variables cualitativas
f) Variable cuantitativa.
g) Medidas de tendencia Central
h) Medidas de dispersión
i) Prueba de hipótesis
j) Tablas

5.2. ACTIVIDADES DE DESARRROLLO:

Cuestionario. Responda las siguientes preguntas en un tríptico creativo de estadística.
Instrucciones: Use hoja blanca o de color y con letra legible responda las preguntas. Recuerde confeccionar una portada y responda las preguntas de forma de forma ordenada y con mucha creatividad.

1. ¿Cómo se aplica la estadística en su bachiller?
2 ¿Cómo se aplica la estadística en el comercio? De un ejemplo.
3. Busque en YouTube el video: ¿cómo representar los datos? y realice una síntesis de una página de:
a) ¿Qué instrumentos utilizamos para recoger datos?
b) ¿Cómo podemos representar los datos? Mencione una herramienta tecnológica
c) ¿Cuáles son las medidas de tendencia central?
d) ¿Cuáles son as medidas de variación y dispersión?
e) ¿Qué es un supuesto o hipótesis?
f) ¿En qué tipos de estudios se plantea una hipótesis, describa brevemente?

5.3. ACTIVIDADES DE TRANSFERENCIA Y PROPUESTAS (PROYECTO)

Título del Proyecto: Análisis Estadístico del Reciclaje Comunitario

Introducción:
En esta sección, describe brevemente la importancia del reciclaje comunitario y cómo puede contribuir a la sostenibilidad ambiental. Explica el propósito del proyecto, que es aplicar la estadística descriptiva para analizar y mejorar las prácticas de reciclaje en la comunidad.

Objetivos:
1.	Evaluar la eficacia actual del programa de reciclaje comunitario.
2.	Identificar áreas de mejora en la participación de la comunidad.
3.	Proporcionar información estadística para respaldar recomendaciones para optimizar el programa.

Metodología:
1. Recopilación de Datos:
a. Establecer una base de datos que incluya información sobre los tipos y cantidades de materiales reciclados.
b. Registrar la participación de los miembros de la comunidad en eventos o programas de reciclaje.

2. Variables a Analizar:
a. Frecuencia de reciclaje por tipo de material (plástico, papel, vidrio, etc.).
b. Tendencias estacionales en la participación comunitaria.
c. Comparación de la participación entre diferentes grupos demográficos.

3. Análisis Estadístico:
a. Calcular estadísticas descriptivas como la media, la mediana y la moda para las cantidades de materiales reciclados.
b. Utilizar gráficos (histogramas, gráficos de barras) para visualizar la distribución de la participación en el reciclaje.
c. Analizar correlaciones entre la participación y factores demográficos.

Resultados Esperados:
Esperamos obtener una comprensión detallada de las prácticas de reciclaje comunitario, identificar patrones y áreas de mejora, y proporcionar recomendaciones basadas en datos para fortalecer el programa.

Conclusiones y Recomendaciones:
Resuma los hallazgos clave y proponga recomendaciones específicas para aumentar la participación comunitaria en el reciclaje.
Esto podría incluir campañas de concientización, programas educativos o incentivos para la participación.

Implementación:
Detalla cómo planeas implementar las recomendaciones y cómo medirás el éxito a lo largo del tiempo.

Presupuesto:
Incluye un presupuesto estimado para la implementación de las recomendaciones, si es aplicable.

Referencias:
Incluye cualquier fuente de información relevante utilizada para diseñar el proyecto.



6. EVALUACIÓN ANDRAGÓGICA.

· Utiliza el Diario Reflexivo (textos paralelos sobre el contenido)

                       6.1.   AUTOEVALUACIÓN: (10%) ENTREGABLE
Rúbrica de autoevaluación (Ver anexo #1)
6.2.  COEVALUACIÓN: (10%) ENTREGABLE
Rúbrica de coevaluación (Ver anexo #2)

6.3.  HETEROEVALUACIÓN ENTREGABLES. (80%)

•	Actividad de inicio. (Prácticas sugeridas, pág. 72 y 73) (15%)

•	Actividades de desarrollo. (Prácticas sugeridas, pág. 73) (25%)

[bookmark: _GoBack]•	Participa y colabora en el proyecto comunitario basado en reciclaje aplicando estadística descriptiva. (Proyecto sugerido, pág. 74 y 75)   (40%)
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“UTILIZA EL DIARIO REFLEXIVO” 


7-  TEXTOS PARALELOS SOBRE EL CONTENIDO (ideas claves sobre el tema)




“Valore y evalúe sus conocimientos”
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8- Consigna:“EVALÚO MIS OPORTUNIDADES”
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Anexo #1. Rúbrica para autoevaluación de participantes: Esta rúbrica tiene como objetivo autoevaluar el desempeño de los participantes para interpretar y valorar la utilidad de las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social. Está diseñada para jóvenes y adultos y se evalúan diversos criterios de forma individual para obtener una mejor visión de sus fortalezas y debilidades.
Se utiliza una escala de 5 niveles definidos así: Excelente, Sobresaliente, Bueno, Aceptable y Bajo.
	Criterio de Evaluación
	Excelente
	Sobresaliente
	Bueno
	Aceptable
	Bajo

	
Identificación correcta de las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social
	
Identifico correctamente las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social.
	
Identifico correctamente las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social, pero puedo cometer algunos errores menores en su uso.

	
Identifico de manera adecuada las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social, pero cometo algunos errores significativos en su uso.
	
Muestro cierta dificultad en la identificación de las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social y cometo errores frecuentes en su uso.
	
No logro identificar correctamente las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social y no los utilizo adecuadamente.

	
Utilización correcta de las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social.
	
Utilizo correctamente las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social.
	
Utilizo de manera adecuada las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social, aunque puedo cometer algunos errores menores en su aplicación.

	
Utilizo las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social, pero cometo algunos errores significativos en su aplicación.
	
Muestro cierta dificultad en la utilización las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social y cometo errores frecuentes en su aplicación.
	
No logro utilizar correctamente las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social.

	
Resolución correcta de problemas que involucran las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social.
	
Resuelvo correctamente todos los problemas que involucran las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social, demostrando un alto nivel de comprensión y habilidad.
	
Resuelvo de manera adecuada la mayoría de los problemas que involucran las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social, aunque puedo cometer algunos errores menores.

	
Resuelvo la mayoría de los problemas que involucran las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social, pero cometo algunos errores significativos.
	
Muestro cierta dificultad en la resolución de problemas que involucran las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social y cometo errores frecuentes.
	
No logro resolver adecuadamente los problemas que involucran las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social.

	
Explicación clara y coherente del proceso para aplicar las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social.
	
Explico clara y coherentemente el proceso para aplicar las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social, utilizando un lenguaje preciso y ejemplos explicativos.
	
Explico de manera adecuada el proceso para aplicar las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social, utilizando un lenguaje claro y ejemplos explicativos.
	
Muestro cierta dificultad en la explicación del proceso para aplicar las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social, utilizando un lenguaje confuso y ejemplos poco claros.

	
Presento dificultad en la explicación del proceso para aplicar las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social, con un lenguaje poco preciso y ejemplos poco relevantes.
	
No logro explicar de manera clara y coherente el proceso para aplicar las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social.




Anexo #2. Rúbrica para coevaluación de participantes: Esta rúbrica tiene como objetivo coevaluar el desempeño de los participantes para interpretar y valorar la utilidad de las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social. Está diseñada para jóvenes y adultos y se evalúan diversos criterios de forma individual para obtener una mejor visión de sus fortalezas y debilidades. Se utiliza una escala de 5 niveles definidos así: Excelente, Sobresaliente, Bueno, Aceptable y Bajo.
	Criterio de Evaluación
	Excelente
	Sobresaliente
	Bueno
	Aceptable
	Bajo

	
Identificación correcta de las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social.
	
El participante identifica correctamente las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social.
	
El participante identifica correctamente las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social, pero puede cometer algunos errores menores en su uso.
	
El participante identifica de manera adecuada las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social, pero comete algunos errores significativos en su uso.
	
El participante muestra cierta dificultad en la identificación de las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social y comete errores frecuentes en su uso.
	
El participante no logra identificar correctamente las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social y no los utiliza adecuadamente.

	Utilización correcta de las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social.
	El participante utiliza correctamente las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social en todas las etapas.
	El participante utiliza de manera adecuada las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social, aunque puede cometer algunos errores menores en su aplicación.

	El participante utiliza las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social, pero comete algunos errores significativos en su aplicación.
	El participante muestra cierta dificultad en la utilización de las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social y comete errores frecuentes en su aplicación.
	El participante no logra utilizar correctamente las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social.

	
Resolución correcta de problemas que involucran las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social.
	
El participante resuelve correctamente todos los problemas que involucran las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social, demostrando un alto nivel de comprensión y habilidad.
	
El participante resuelve de manera adecuada la mayoría de los problemas que involucran las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social, aunque puede cometer algunos errores menores.

	
El participante resuelve la mayoría de los problemas que involucran las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social, pero comete algunos errores significativos.
	
El participante muestra cierta dificultad en la resolución de problemas que involucran las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social y comete errores frecuentes.
	
El participante no logra resolver adecuadamente los problemas que involucran las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social.

	
Explicación clara y coherente del proceso para aplicar las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social.
	
El participante explica clara y coherentemente el proceso para aplicar las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social, utilizando un lenguaje preciso y ejemplos explicativos.
	
El participante explica de manera adecuada el proceso para aplicar las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social, utilizando un lenguaje claro y ejemplos explicativos.
	
El participante muestra cierta dificultad en la explicación del proceso para aplicar las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social, utilizando un lenguaje confuso y ejemplos poco claros.

	
El participante presenta dificultad en la explicación del proceso para aplicar las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social, con un lenguaje poco preciso y ejemplos poco relevantes.
	
El participante no logra explicar de manera clara y coherente el proceso para aplicar las medidas de variabilidad ante la solución de un fenómeno social.
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